
國中數學(二元一次方程式) cjt 第 1 頁 第二冊 1.2 

Ch 1.2 解二元一次方程式 

 重點 1：二元一次式方程式 

1.意義：將兩個二元一次方程式並列，來表達題目中的數量關係，如







120025

7003

yx

yx
 的形式 

就稱其為二元一次聯立方程式或二元一次方程組 

 2.二元一次聯立方程式的解： 

能同時讓兩個二元一次方程式等號成立的 x、y 值，稱 x、y 為此兩個方程式的一組共同解， 

也就是此二元一次聯立方程式的解 

 

例 1.1：下列各組數中，哪一組是二元一次聯立方程式







32

53

yx

yx
的解？  

(1) x＝－1、y＝2  (2) x＝3、y＝3  (3) x＝2、y＝1 

 

 

 

 

 

 

 

Ex1.1：下列各組數中，哪一組是二元一次聯立方程式






3

132

yx

yx
的解？  

(1) x＝2、y＝1  (2) x＝2、y＝－1  (3) x＝1、y＝－2 

 

 

 

 

 

 

 

 重點 2：解聯立方程式－代入消去法 

 1.意義：求出二元一次聯立方程式的解的過程，稱為解聯立方程式 

註：可以利用「代入消去法」或「加減消去法」解二元一次聯立方程式 

2.代入消去法：(先分別將方程式標上序號) 

第一步：將其中一個方程式，變成一元一次方程式，並解之 

第二步：將解代入方程式(消去此未知數)求另一個未知數 

註：聯立方程式的解是共同解，解出其中一個未知數之後，不論代回哪個式子， 

都可求出相同的另一個未知數 

第三步：驗算。(可省略) 
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例 2.1：解二元一次聯立方程式







27

2

yx

yx
    

 

 

 

 

 

Ex2.1：解下列各二元一次聯立方程式： 

(1)







92

4

yx

yx
 (2)







xy

yx

2

103
 

 

 

 

 

例 2.2：解二元一次聯立方程式







623

93

yx

xy
  

 

 

 

 

Ex2.2：解下列各二元一次聯立方程式： 

(1)






43

3652

yx

yx
 (2)








1734

12

yx

yx
 

 

 

 

 

 

例 2.3：解二元一次聯立方程式






165

14

yx

yx
  

 

 

 

 

Ex2.3：解下列各二元一次聯立方程式： 

(1)






113

032

yx

yx
 (2)








1153

53

yx

yx
 (3)







86

064

yx

yx
 

 

 

 

 



國中數學(二元一次方程式) cjt 第 3 頁 第二冊 1.2 

例 2.4：解二元一次聯立方程式







2045

342

yx

xy
  

 

 

 

 

 

Ex2.4：解下列各二元一次聯立方程式： 

(1)







365

1573

yx

xy
 (2)








1834

1573

yx

xy
 (3)








2116

1323

yx

yx
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 重點 3：解聯立方程式－加減消去法 

 1.意義：將兩個二元一次方程式相加或相減，恰可削去其中一個未知數，使原聯立方程式簡化為 

一元一次方程式，再求其解的過程，稱為加減消去法 

 2.加減消去法： 

第一步：將兩個方程式直接相加(或相減，或乘以某倍數後再相加、相減)可以消去其中一個未知 

數，成為一個一元一次方程式，再利用解一元一次方程式的解法，求得一未知數的解 

第二步：將解代回，再求得另一個未知數的解 

註：優先削去低倍數之未知數 

 

例 3.1：解二元一次聯立方程式







1152

152

yx

yx
  

 

 

 

 

 

Ex3.1：解下列各二元一次聯立方程式： 

(1)







93

1823

yx

yx
 (2)







122

125

yx

yx
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例 3.2：解二元一次聯立方程式






843

425

yx

yx
  

 

 

 

 

Ex3.2：解下列各二元一次聯立方程式： 

(1)






32

534

yx

yx
 (2)








yx

yx

6115

382
  

 

 

 

 

例 3.3：解二元一次聯立方程式







734

853

yx

yx
  

 

 

 

 

 

Ex3.3：解下列各二元一次聯立方程式： 

(1)






635

1052

yx

yx
 (2)








0943

0465

yx

yx
  

 

 

 

 

 

例 3.4：解二元一次聯立方程式







01323

2213

yx

yxx
  

 

 

 

 

 

Ex3.4：解下列各二元一次聯立方程式： 

(1)







yxyx

xyx

22223

3322
 (2) 








yxyx

xyx

452

4425
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例 3.5：解二元一次聯立方程式














3
2

3

3
32

y
x

yx

  

 

 

 

 

 

Ex3.5：解下列各二元一次聯立方程式： 

(1)










6

17

23

2

1332

yx

yx
 (2)








1525

5.22.03.0

yx

yx
  

 

 

 

 

 

 

例 3.6：若














145
6

1
6

406
6

1

yx

yx
，則 x－y＝_____。(x、y 的係數對稱，則兩式相加、減) 

 

 

 

 

 

 

Ex3.6：若 x＝a、y＝b 是二元一次聯立方程式







1666732

1313267

yx

yx
的解，則 2a＋b＝_____。 
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 重點 4：聯立方程式的解 

 意義：若(x，y)為聯立方程式的一組解，則(x，y)皆滿足聯立方程組的任一個方程式 

 

例 4.1：已知






82

22

byax

byax
的解為 x＝2、y＝1，試求 a 與 b 的解。 

 

 

 

 

 

Ex4.1：若







7

5

byax

byax
的解為 x＝3、y＝－1，試求 a＋b＝？ 

 

 

 

 

 

 重點 5：二元一次聯立方程式的應用 

 意義：利用代入消去法、加減消去法的法則，求解各種聯立方程組的解 

 

例 5.1：若3x＋y－5＋2x－3y－7＝0，試求 x、y 的值。  

 

 

 

 

 

Ex5.1：若4x－y－12＋3x－4y＋27＝0，試求 x、y 的值。 

 

 

 

 

例 5.2：若－3x－2y＝x－y＝5，求 x、y 的值。 

 

 

 

 

 

Ex5.2：若 3x＋y－12＝－2x－4y－7＝－1，求 x、y 的值。 
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 重點 6：二元一次聯立方程式解的情形 

 1.意義：二元一次聯立方程式解的情形可能是恰有一組解、有無限多組解或無解 

 2.解的判斷： 

考慮聯立方程式







222

111

cybxa

cybxa
解的情形如下： 

(1)若
2

1

a

a


2

1

b

b
，則此聯立方程式「恰有一組解」 

(2)若
2

1

a

a
＝

2

1

b

b
＝

2

1

c

c
，則此聯立方程式「有無限多組解」 

(3)若
2

1

a

a
＝

2

1

b

b


2

1

c

c
，則此聯立方程式「無解」 

 

◎無限多組解 

例 6.1：解二元一次聯立方程式







622

3

yx

yx
 

 

 

 

 

 

Ex6.1：解二元一次聯立方程式







1022

5

yx

yx
 

 

 

 

 

◎無解 

例 6.2：解二元一次聯立方程







422

3

yx

yx
 

 

 

 

 

Ex6.2：解二元一次聯立方程式







322

1

yx

yx
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例 6.3：判斷下列各二元一次聯立方程式解的情形： 

(A)










31
2

1

2

1

623

yx

yx
 (B)








8610

735

yx

yx
  (C)








243

1234

yx

yx
  

(D) 







642

32

yx

yx
 (E)











3035

2
5

1

3

1

yx

yx
  (F) 







7

13

yx

yx
 

(1)恰有一組解的為__________  

(2)有無限多組解的為__________  

(3)無解的為__________ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Ex6.3：判斷下列各二元一次聯立方程式解的情形： 

(A) 







12

43

yx

yx
 (B) 








1064

532

yx

yx
 (C) 








52

42

yx

yx
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Ch 1.2 解二元一次方程式 自我評量 

1.下列各組數中，哪一組是二元一次聯立方程式







732

53

yx

yx
的解？【(C)】  

(A) x＝1、y＝2  (B) x＝
2

1
、y＝－2  (C) x＝2、y＝－1 

 

 

 

 

2.解下列各二元一次聯立方程式： 

(1)







32

133

yx

yx
 (2)







223

1632

yx

yx
 (3)








723

58210

yx

yxyx
 (4)















1046
3

1

62

2

yx

yxyx
 

 

 

 

 

 

 

 

 

3.(1)若5x＋2y－19＋x－4y＋5＝0，求 x、y 的值。 

(2)若 3x－2y－1＝3y－2x－16＝4，求 x、y 的值 

 

 

 

 

 

 

4.若







1

425

aybx

yx
與








1152

4

yx

byax
有相同的解，求 a、b 的值。 

 

 

 

 


